Metoda Probabilistyczna. Zadania domowe.

Zestaw VIII. Termin: 15 maja 2024

Zad.12.
Zmajdz wszystkie wartosci d > 2, dla ktérych moga istnie¢ grafy G o nastepujacych
wtlasnosciach:
(i) G ma d? + 1 wierzcholkéw,
(ii) G jest d-regularny,
(iii) G nie zawiera trojkatow i cykli o dtugosci 4,
(iv) dowolna para wierzchotkow z G, ktéra nie jest potaczona krawedzia, jest pota-
czona doktadnie jedng Sciezka o dlugosci dwa.

Przyktadami takich graféow sg cykl o dtugosci 5 i graf Petersena.
Wskazéwka: Wypisz rownanie, ktore speinia macierz przylegtosci takiego grafu i

na tej podstawie oblicz jego spektrum (tj. znajdz wszystkie wilasnosci wlasne z odpo-
wiednimi krotnosciami).

Zad.13.

Niech p = ¢/n, gdzie ¢ > 0 bedzie ustalong stata, a X bedzie liczba trojkatéw w
grafie losowym G(n, p).

Dla kazdego k£ > 1 znajdz granice

lim EX(X —1)... (X —k+1).

Wskazéwka: Zmienna losowa X (X —1)...(X —k+1) liczy k-tki réznych tréjkatow
w grafie G(n,p).



