Metoda Probabilistyczna. Zadania domowe.

Zestaw V. Termin: 10 kwietnia 2024

Zad.8
Pokaz, ze istnieje stala ¢ o nastepujacej wilasnosci:

dla kazdego podzbioru A skonczonej grupy abelowej GG istnieje
zbior B taki, ze |B| < ¢|G|/|A| oraz

A+ B|=|{a+b: a€ Abe B} >09|G|.

Zad.9

Niech dany bedzie podzbior plaszczyzny S. Mowimy, ze
zbiér A C S jest rownomiernie rozlozony w S, jedli dla
dowolnego punktu s zbioru S, koto o promieniu 1 i srodku s
zawiera co najmniej 30 punktéw ze zbioru A, natomiast koto
o srodku s i promieniu 3 zawiera co najwyzej 500 punktow
zbioru A. Kolorowanie punktéw zbioru A dwoma kolorami jest
zrownowazone, jesli kazde koto o srodku w S i promieniu 3
zawiera punkty obu kolorow.

Niech K bedzie kwadratem o boku o dlugosci 1000000.
Pokaz, ze zbiér A réwnomiernie roztozony w K, ma w K zrow-
nowazone pokolorowanie dwoma kolorami.



