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Zad.8
Pokaż, że istnieje sta la c o naste↪puja↪cej w lasności:

dla każdego podzbioru A skończonej grupy abelowej G istnieje
zbiór B taki, że |B| ≤ c|G|/|A| oraz

|A + B| =
∣∣{a + b : a ∈ A, b ∈ B}

∣∣ ≥ 0.9|G| .

Zad.9

Niech dany be↪dzie podzbiór p laszczyzny S. Mówimy, że
zbiór A ⊆ S jest równomiernie roz lożony w S, jeśli dla
dowolnego punktu s zbioru S, ko lo o promieniu 1 i środku s
zawiera co najmniej 30 punktów ze zbioru A, natomiast ko lo
o środku s i promieniu 3 zawiera co najwyżej 500 punktów
zbioru A. Kolorowanie punktów zbioru A dwoma kolorami jest
zrównoważone, jeśli każde ko lo o środku w S i promieniu 3
zawiera punkty obu kolorów.

Niech K be↪dzie kwadratem o boku o d lugości 1000000.
Pokaż, że zbiór A równomiernie roz lożony w K, ma w K zrów-
noważone pokolorowanie dwoma kolorami.


