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Rozdział 1

Przykładowy tekst

1.1. Pierwszy tekst

Lorem ipsum dolor sit amet, consectetuer adipiscing elit. Ut purus elit, vesti-
bulum ut, placerat ac, adipiscing vitae, felis. Curabitur dictum gravida mauris.
Nam arcu libero, nonummy eget, consectetuer id, vulputate a, magna. Donec
vehicula augue eu neque. Pellentesque habitant morbi tristique senectus et netus
et malesuada fames ac turpis egestas. Mauris ut leo. Cras viverra metus rhon-
cus sem. Nulla et lectus vestibulum urna fringilla ultrices. Phasellus eu tellus sit
amet tortor gravida placerat. Integer sapien est, iaculis in, pretium quis, viverra
ac, nunc. Praesent eget sem vel leo ultrices bibendum. Aenean faucibus. Morbi
dolor nulla, malesuada eu, pulvinar at, mollis ac, nulla. Curabitur auctor semper
nulla. Donec varius orci eget risus. Duis nibh mi, congue eu, accumsan eleifend,
sagittis quis, diam. Duis eget orci sit amet orci dignissim rutrum.

Nam dui ligula, fringilla a, euismod sodales, sollicitudin vel, wisi. Morbi
auctor lorem non justo. Nam lacus libero, pretium at, lobortis vitae, ultricies et,
tellus. Donec aliquet, tortor sed accumsan bibendum, erat ligula aliquet magna,
vitae ornare odio metus a mi. Morbi ac orci et nisl hendrerit mollis. Suspendisse
ut massa. Cras nec ante. Pellentesque a nulla. Cum sociis natoque penatibus et
magnis dis parturient montes, nascetur ridiculus mus. Aliquam tincidunt urna.
Nulla ullamcorper vestibulum turpis. Pellentesque cursus luctus mauris.

Nulla malesuada porttitor diam. Donec felis erat, congue non, volutpat at,
tincidunt tristique, libero. Vivamus viverra fermentum felis. Donec nonummy
pellentesque ante. Phasellus adipiscing semper elit. Proin fermentum massa ac
quam. Sed diam turpis, molestie vitae, placerat a, molestie nec, leo. Maecenas
lacinia. Nam ipsum ligula, eleifend at, accumsan nec, suscipit a, ipsum. Morbi
blandit ligula feugiat magna. Nunc eleifend consequat lorem. Sed lacinia nulla
vitae enim. Pellentesque tincidunt purus vel magna. Integer non enim. Praesent
euismod nunc eu purus. Donec bibendum quam in tellus. Nullam cursus pulvinar
lectus. Donec et mi. Nam vulputate metus eu enim. Vestibulum pellentesque felis
eu massa.
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Quisque ullamcorper placerat ip-
sum. Cras nibh. Morbi vel justo vitae
lacus tincidunt ultrices. Lorem ipsum
dolor sit amet, consectetuer adipiscing
elit. In hac habitasse platea dictumst.
Integer tempus convallis augue. Etiam
facilisis. Nunc elementum fermentum
wisi. Aenean placerat. Ut imperdiet,
enim sed gravida sollicitudin, felis od-
io placerat quam, ac pulvinar elit pu-
rus eget enim. Nunc vitae tortor. Pro-
in tempus nibh sit amet nisl. Viva-
mus quis tortor vitae risus porta ve-
hicula.

Fusce mauris. Vestibulum luctus
nibh at lectus. Sed bibendum, nul-
la a faucibus semper, leo velit ultri-
cies tellus, ac venenatis arcu wisi vel
nisl. Vestibulum diam. Aliquam pel-
lentesque, augue quis sagittis posu-
ere, turpis lacus congue quam, in hen-
drerit risus eros eget felis. Maecenas
eget erat in sapien mattis porttitor.
Vestibulum porttitor. Nulla facilisi.
Sed a turpis eu lacus commodo facili-
sis. Morbi fringilla, wisi in dignissim
interdum, justo lectus sagittis dui, et
vehicula libero dui cursus dui. Mauris
tempor ligula sed lacus. Duis cursus
enim ut augue. Cras ac magna. Cras
nulla. Nulla egestas. Curabitur a leo.
Quisque egestas wisi eget nunc. Nam
feugiat lacus vel est. Curabitur con-
sectetuer.

Suspendisse vel felis. Ut lorem lo-
rem, interdum eu, tincidunt sit amet,
laoreet vitae, arcu. Aenean faucibus
pede eu ante. Praesent enim elit, ru-
trum at, molestie non, nonummy vel,
nisl. Ut lectus eros, malesuada sit amet,
fermentum eu, sodales cursus, magna.
Donec eu purus. Quisque vehicula,
urna sed ultricies auctor, pede lorem
egestas dui, et convallis elit erat sed
nulla. Donec luctus. Curabitur et nunc.
Aliquam dolor odio, commodo pre-
tium, ultricies non, pharetra in, ve-
it. Integer arcu est, nonummy in, fer-
mentum faucibus, egestas vel, odio.

Sed commodo posuere pede. Mau-
ris ut est. Ut quis purus. Sed ac od-
io. Sed vehicula hendrerit sem. Du-
is non odio. Morbi ut dui. Sed ac-
cumsan risus eget odio. In hac ha-
bitasse platea dictumst. Pellentesque
non elit. Fusce sed justo eu urna por-
ta tincidunt. Mauris felis odio, sol-
licitudin sed, volutpat a, ornare ac,
erat. Morbi quis dolor. Donec pellen-

tesque, erat ac sagittis semper, nunc
dui lobortis purus, quis congue purus
metus ultricies tellus. Proin et quam.
Class aptent taciti sociosqu ad lito-
ra torquent per conubia nostra, per
inceptos hymenaeos. Praesent sapien
turpis, fermentum vel, eleifend fauci-
bus, vehicula eu, lacus.

Pellentesque habitant morbi tri-
stique senectus et netus et malesuada
fames ac turpis egestas. Donec od-
io elit, dictum in, hendrerit sit amet,
egestas sed, leo. Praesent feugiat sa-
pien aliquet odio. Integer vitae ju-
sto. Aliquam vestibulum fringilla lo
rem. Sed neque lectus, consectetuer
at, consectetuer sed, eleifend ac, lec-
tus. Nulla facilisi. Pellentesque eget
lectus. Proin eu metus. Sed portti-
tor. In hac habitasse platea dictumst.
Suspendisse eu lectus. Ut mi mi, laci-
nia sit amet, placerat et, mollis vitae,
dui. Sed ante tellus, tristique ut, ia-
culis eu, malesuada ac, dui. Mauris
nibh leo, facilisis non, adipiscing qu-
is, ultrices a, dui.



Rozdział 2

Definicje

2.1. Składowe definicji

Definicja 1. Definicje zawierają następujące elementy:

— definiendum: wyrażenie definiowane (to, co definiujemy),
— definiens: wyrażenie definiujące, a więc wyrażenie, przy pomocy którego

definicja informuje o znaczeniu wyrażenia definiowanego,
— łącznik definicyjny: wyrażenie jest, to, oznacza, że, jest to lub inne, rów-

noważne.

Przykładem definicji jest zdanie:

"Okrąg to zbiór wszystkich punktów na danej płaszczyźnie oddalonych o da-
ną odległość od danego punktu."

W powyższej definicji:

∗ definiendum to pojęcie okrąg,
∗ definiens to wyrażenie zbiór wszystkich punktów na danej płaszczyźnie od-

dalonych o daną odległość od danego punktu,
∗ łącznik definicyjny to słowo to.

2.2. Definicja wyznacznika

Definicja 2. Wyznacznik macierzy kwadratowej zdefiniujemy za pomocą induk-
cji matematycznej.

I Jeżeli A = [a] ∈M1,1(K), to detA = a.
II Załóżmy, że został zdefiniowany wyznacznik macierzy kwadratowej

o n−1 wierszach. Niech A ∈Mn,n(K) oraz niechMi,j ∈Mn−1,n−1(K) będzie
macierzą, którą otrzymujemy po wykreśleniu z macierzy A i-tego wiersza
i j-tej kolumny. Niech ponadto

Ai,j = (−1)i+j detMi,j .

Element Ai,j ciała K nazywamy dopełnieniem algebraicznym elementu aij
macierzy A. Przy tych oznaczeniach wyznacznik macierzy A definiujemy za po-
mocą wyrażenia

detA = a11A1,1 + a12A1,2 + · · ·+ a1nA1,n





Rozdział 3

Twierdzenia

3.1. Twierdzenie Bézout

Twierdzenie 3.1.1. Niech P (x) będzie wielomianem. Wówczas dwumian x−a
dzieli wielomian P (x) wtedy i tylko wtedy, gdy P (x) = 0.

Dowód. Dostateczność:
Niech wielomian P (x) = (x− a)Q(x). Wówczas mamy

P (a) = (a− a)Q(a) = 0.

Konieczność:
Podzielmy wielomian P (x) przez dwumian x− a z resztą :

P (x) = (x− a)Q(x) + r, zatem r = P (x)− (a− a)Q(a) = 0.

3.2. Twierdzenie ε

Twierdzenie 3.2.1. Jeśli dla każdego ε > 0 zachodzi nierówność a < b+ ε, to
a ¬ b.

Dowód. Załóżmy dla dowodu nie wprost, że a > b. Położymy ε = a − b; oczy-
wiście ε > 0, ale a = b+ ε, sprzeczność z założeniem.





Rozdział 4

Pochodne

4.1. Własności funkcji pochodnej

— iloczyn pochodnej przez stałą,

(af)′(x) = af ′(x)

— pochodną sumy funkcji (addytywność),

(f + g)′(x) = f ′(x) + g′(x)

— pochodną iloczynu funkcji (reguła Leibniza),

(fg)′(x) = f ′(x)g(x) + f(x)g′(x)

— pochodną złożenia funkcji (reguła łańcuchowa),(
f(h(x))

)′
= f ′
(
h(x)
)
h′(x)

— pochodną ilorazu funkcji (reguła ilorazu),(
f(x)
g(x)

)′
=
f ′(x)g(x)− f(x)g′(x)

g2(x)
o ile g(x) 6= 0. (4.1)





Rozdział 5

Odwołania

W tekście znajdują się dwie definicje (1) i (2) oraz dwa twierdzenia (3.1.1)
i (3.2.1) dodatkowo jedno równanie dostało numer (4.1).


