Struktury Dyskretne
Zestaw Zadan #7

Na: poniedziatek, 20 maja

. Przypominam oznaczenie z wykladu:

a(Xy,...,xp) = }_négﬁ]ﬂ]:\ : VA, Be F: |xga —xp| <1},
gdzie x4 = ) ;. 4 7. Pokazac, ze a(1,..., T ..., 2n) = (@1, .., —Tiy ..., Tp).
. Wyznaczy¢ a(1,3/2,-5/2,-2,3).

. W nawiazaniu do dowodu Tverberga tw. Dilwortha, pokaza¢, ze TN B = A.

. Udowodni¢ dualne tw. Dilwortha: W kazdym skonczonym posecie X moc najwiekszego tancu-
cha réwna sie minimalnej liczbie antytaiicuchéw pokrywajacych X.

Wskaz.: uzyc funkcji r : X — Ny danej wzorem
r(z) =max{|L| —1: LeL,}
gdzie L, jest zbiorem tancuchéw o najwiekszym elemencie z.

. Narysuj diagram Hassego (czyli graf bezposrednich poréownan, gdzie krawedz zy idaca w gore
oznacza, ze < ¥y, ¢ # y 1 nie ma zadnego z # z,y spelniajacego = < z < y) posetu liczb natu-
ralnych od 1 do 10 z relacja podzielno$ci. Wyznacz moc najwiekszego tancucha, najwickszego
antytancucha, najmniejszego pokrycia tancuchami i najmniejszego pokrycia antytancuchami.
Zweryfikuj tw. Dilwortha i dualne tw. Dilwortha.

. Udowodnié¢ lemat Dilwortha: Dla dowolnych liczb naturalnych a, b, kazdy poset X rzedu |X| >
ab + 1 zawiera albo tanicuch mocy a + 1 albo antytancuch mocy b+ 1.

. Wywnioskuj tw. Erddsa-Szekeresa z lematu Dilwortha.

. (Dla chetnych) Wywnioskuj tw. DGR (tw. 4 z I czesci wykladow) z lematu Dilwortha. Wskaz.:
Spojrz na krawedzie skojarzenia jak na przedzialy na proste;j.



